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Wenn drei dieser Fu.ncti.onen einen gemeinsanien Convergenz-bereich haben, so muss eine von ihnen linear clurcli die boiden anderen darstellbar sein. So wird z. B. F^ F2, jP3., F^ durch die "beiden ersten Reihen von vier Gruppen in dem Convergenzbereich 3, 4 definirt und es muss also
idelt wie                                         i =    ilr,,
ivergenz- sein. Um die Constanten zu bestimmen, lasst man x in 0 und in 1 iibergehen, kommt aber dabei an die Grenzen des Conver-genzbereichs. Zur wirklichen Bestimmung der Constanten muss
_ ,               man den Werth kennen, in den die hypergeometrische Reihe
^             F(K, /3, y, x) fur x = 1 iibergeht, ein Werth, den Gauss durch
clie 7I-Fimction dargestellt hat, der aber nicht immer endlich ist. Wir kommen hierauf iin nachsten Abschnitt zuriick.
§. 9. Die Ausnahmefalle.
Wir haben im vorigen Paragraphen fiir die hypergeometrische Differentialgleiclmng
(1)     x(l - x) ^ + \y - (a + /3 + l)x] || - a/3y = 0
zwei unabhangige particulare Integrals gefunden: ,          yi=F (a, fa 7, «)
die  in  einem   den  Nullpimkt   umgebenden   Bereich   dargestellt sind, und durch die iibrigen Functionen Fi ist dasselbe  fiir die anderen Bereiche geleistet.   Die Diff'erentialgleichung ist dadurch — xj             also vollstandig integrirt.   Wir haben aber bierbei vorausgesetzt,
dass y keine ganze Zahl sei. Wenn namlich y = 1 ist, so sind die beiden Functionen '(2) nicht von einander verschieden, und wenn y — 1 gleich einer negativen oder positiven Zahl ist, so verliert der erste oder zweite der Ausdriicke (2) seine Giiltig-keit. 1st aber m eine positive ganze Zahl, so erhalt man, wenn sich y -j- -m' — 1 der Grenze Null nabert, als Grenzwerth von (y -j- m — 1) F (<x, /3, y, ^), von einem constanten Factor abgesehen, xm F(u -f- ««, ]8 -j- m, m -(- 1, #), und dies ist der